LIS = Longest Increasing Subsequence algorytm Robinsona-Schensteda-Knutha
to bijekcja:

najdtuzszy podcigg rosngcy

przyk’fad: WEJSCIE:
23, 53, 74, 16, 99, 70, 82, 37, 41 : , -~
Ciag (réznowartosciowy) dtugosci n

23, 53, 74, 16, 99, 70, 82, 37, 41

zatem

LIS (23, 53, 74, 16, 99, 70, 82, 37, 41) =4
dtugos$¢ najdtuzszego podciggu rosngcego,
ktory daje sie wybracC z zadanego ciggu

WYJSCIE:

 semistandardowe tableau P zwane insertion tableau
(ktdrego wyrazy sie nie powtarzajg),

« standardowe tableau Q zwane recording tableau,

tableau P oraz Q majg ten sam ksztatt ztozony z n klatek
Zadanie domowe z archiwéw Olimpiady Matematyczne;j
Niech 7 = (71’1, co ,7T101) b@dzie

dowolnym ciggiem bez powtérzen o 101 wyrazach.

Udowodnij, ze zachodzi co najmniej jeden z ponizszych warunkéw:
. , . , . dtugos¢ pierwszej kolumny = dtugos¢ najdtuzszego podciggu malejacego
» z ciagu ™ mozna wybra¢ podciag rosngcy dtugosci 11, lub

» z ciagu ™ mozna wybra¢ podcigg malejacy dtugosci 11.

Zadanie domowe

Przez 7, oznaczamy losowa permutacje ciagu 1,2,...,n.
Uzasadnij, ze prawdopodobienstwo tego, ze m, zawiera dtugosc pierwszego wiersza
dtugi podciag rosnacy jest bardzo mate (dla duzych n): =

dtugos¢ najdtuzszego

lim P{Wn : LIS(7,) > 3ﬁ} = 0. podciagu rosnacego

n—o0




algorytm Robinsona-Schensteda-Knutha
Rozpocznij od dwdch pustych tableau. Po kolei czytaj litery stowa. Z kazdg literg postepuj zgodnie z nastepujgcymi zasadami:

1. zacznij od dolnego wiersza insertion tableau P,

2. litere wstaw jak najbardzej na prawo do insertion tableau P, tak aby wiersz nadal byt rosnacy,

3. jesli musiatas/es wypchnac jakas litere, teraz musisz jg wstawi¢ do nastepnego wiersza, zgodnie z zasadg numer 2,

4. jesli wstawitas/es litere do pustej klatki w insertion tableau F, odnotuj informacije o pozyciji tej klatki w recording tableau Q
i przeidz do kolejnej litery.

74 99 8 9

23 53 70 4 6 7

insertion tableau P(w) recording tableau Q(w)

- I D

w = (23, 53, 74, 16, 99, 70, 82, 37, 41, 12)

Dalsza . Dan Romik Philippe Flajolet, wiecej o kombinatoryce
The Surprising ,» The Surprising Mathematics Robert Sedgewick asymptotycznej?
lektura SR of Longest Increasing . Vel Analytic
Dan Romik Subsequences” S0 VLBV Combinatorics” Yo u Tu h e psniady.impan.pl
legalny plik PDF Fie s |egalny plik PDF
dostepny na stronie autora dostepny na CIRM Lectures 2017

stronach autoréw ,Characters, maps, free cumulants”




